POZIOM ROZSZERZONY - 2025
ZAD. 1 R. (2 pkt) Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a < b zachodzi nieréwnosé
3ab® + b > 4d®.
ZAD. 2 R. (4 pkt) Rozwigz nieréwnosé
|z —2| > 2(Va2 + 6z + 9 — 1).

Zapisz obliczenia.

ZAD. 3 R. (5 pkt) Dla jakich wartosci rzeczywistego parametru p réwnanie
(p—Da*—(p+1z—1=0

ma dwa pierwiastki tego samego znaku odlegte co najwyzej o 17

ZAD. 4 R. (4 pkt) Rozwiaz réwnanie

1 1
+ = 2v/2.

sinx  coszx

ZAD. 5 R. (7 pkt) Dany jest trojkat réwnoramienny o kacie przy podstawie « i ramieniu b.
Ramiona tego trojkata przecieto prosta, odcinajac z niego deltoid. Wyznacz katy pozostatego
mniejszego trojkata oraz jego pole. Sporzadz rysunek. Kiedy zadanie ma rozwiazanie?

ZAD. 6 R. (5 pkt)
Punkty A(—3,2), C(4,2), D(0,4) sa wierzchotkami trapezu réwnoramiennego ABC'D, w kt6-
rym tylko AB || C'D. Wyznacz wspohrzedne wierzchotka B oraz pole trapezu. SporzadZ rysunek.

ZAD. 7 R. (6 pkt) Na okregu x? — 2z + y? + 4y — 4 = 0 wyznacz punkt, ktérego odlegtosé
od prostej  — 3y + 6 = 0 jest najmniejsza. Sporzadz rysunek.

ZAD. 8 R. (6 pkt) Dany jest ostrostup prawidtowy tréjkatny, w ktérym krawedz boczna jest
dwa razy dluzsza niz krawedz podstawy. Ostrostup ten podzielono ptaszczyzna przechodzaca
przez krawedz podstawy na dwie bryty o tej samej objetosci. Wyznacz tangens kata nachylenia
tej ptaszezyzny do plaszezyzny podstawy. Sporzadz rysunek.

ZAD. 9 R. (6 pkt) Wykaz, ze objetosé¢ stozka wpisanego w kule o promieniu R wyraza sie
wzorem

1
V = §H2<2R — H).

Wyznacz wymiary stozka o najwiekszej objetosci wpisanego w kule o promieniu R. Sporzadz
rysunek.

ZAD. 10 R. (5 pkt) Jakie jest prawdopodobienistwo, ze rzucajac trzykrotnie symetryczna
kostka do gry, wyrzucimy trzy ”szostki”, pod warunkiem, ze suma wyrzuconych oczek jest
wigksza niz 157



